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เมทรกิซ ์
1. ความหมายของเมทรกิซ ์

บทนิยาม    เมทริกซ ์(       )  คือ การน าเลขจ านวนจริง หรือจ านวนเชิงซ้อน 
มาเขียนเรียงกันเป็นแถวๆ ภายในวงเลบ็เลก็ หรือวงเล็บใหญ่

 

 
การบอกต าแหนง่ของสมาชกิ 

แถวที ่1   
แถวที ่2   
แถวที่ 3   
    

  หลักท่ี 1   2   3  4 

 มติแิละสญัลกัษณข์องเมทรกิซ ์
 เมทริกซ์ที่มี m แถว n หลัก เรียกว่า  m   n เมทริกซ์  และเรียน m x n ว่า  มิติ
ของเมทริกซ ์ และมีสมาชิก mn จ านวน 

โดยทั่วไปเราสามารถเขียน a ij แทนสมาชิกของเมทริกซ์ในแถวท่ี i หลักท่ี j 
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ทรานสโพสเมทรกิซ ์

บทนยิาม   ถ้า   เป็น m n เมทริกซ์แล้ว ทรานสโพสของ   (   n          )
เขียนแทนด้วย    คือ n m เมทริกซ์ ที่มีสมาชิกหลักที่   เหมือนสมาชิกแถวท่ี   

ของเมทริกซ์   เมื่อ                 m
 

ตวัอยา่งเชน่ A = [
   
   ]    At = [

  
  
  

] 

  B = [
  
  
  

]      Bt = [
   
   ] 

การเทา่กนัของเมทรกิซ ์

บทนยิาม   เมทริกซ์   และ เมทริกซ์   จะเท่ากันก็ต่อเมื่อ เมทริกซ์มั้งสองมีมิติเท่ากัน
และสมาชิกที่อยู่ในต าแหน่งเดียวกัน มีคา่เท่ากัน หรือ        

ส าหรับทุกค่าของ   และ  
 

 

ตวัอยา่งเชน่ [
  
  ]  = [

      
      ] 

 

   [
   
   
   

]   [
   
   
    

] 
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2. การบวกเมทรกิซ ์

บทนิยาม   ก าหนดเมทริกซ์     [   ]m n
 และ    [   ]m n

 จะได้ 

      [       ]m n

 

 ตวัอยา่งเชน่ 1 2

3 4

 
 
 

+ 5 6

7 8

 
 
 

= 1 5 2 6

3 7 4 8

 
 


 

 
= 6 8

10 12

 
 
 

 

 เมทรกิซศ์นูย ์
เมทริกซศ์นูย์ คือ เมทริกซ์ที่มีสมาชิกทุกตัวเป็นศนูย์ และสามารถเขียนแทนได้ดว้ยสัญลกัษณ์    

ไม่ว่าเมทริกซ์นั้นจะมีมิติเท่าใด นั่นคือ     [ ]m n
 

 ตวัอยา่งเชน่   [0] = 0 

   0 0

0 0

 
 
 

 = 0 

  
  



 

 www.facebook.com/orendatutor   4 

 @orendatutor  

 www.youtube.com/orendatutor  

www.theorendatutor .com  

 

สมบตัเิกีย่วกบัการบวกของเมทรกิซ ์
1. สมบตัปิดิของการบวก 

ถ้า A และ B เป็น  m n เมทริกซ์  แล้ว A+B เป็น  m n เมทริกซ์’ ดังนั้น การ
บวกเมทริกซ์มีสมบตัิการปดิ 

2. สมบตกิารสลบัทีข่องการบวก 
ถ้า A และ B เป็น  m n เมทริกซ์  แล้ว A+B = B+A ดังนั้น การบวกเมทริกซ์
มีสมบัติกาสลบัที่ของการบวก 

3. สมบตักิารเปลีย่นกลุม่ไดข้องการบวก 
ถ้า A, B และ C เป็น  m n เมทริกซ์  แล้ว (A+B)+C = A+(B+C) ดังนั้น 
การบวกเมทริกซ์มีวมบัติการเปลี่ยนกลุ่มของการบวก 

4. เอกลกัษณก์ารบวก 
การบวกเมทริกซ์ มี 0 เป็นเอกลักษณ์การบวกนั่นคอื ถ้า A=[   ]m n

และ 

0=[ ]m n แล้ว 
          

5. อนิเวอรส์การบวก 
ถ้า A เป็น  m n เมทริกซ์  แล้ว –A เป็นอินเวอร์สการบวกของ A ก็ต่อเมื่อ 
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3. การคณูเมทริกซด์ว้ยจ านวนจรงิ 

บทนิยาม   ถ้า          m n
 และ   เป็นจ านวนจริง แล้ว            m n

 

 ตวัอยา่งเชน่ A  = 1 2 3

4 5 6

 
 
 

 

   2A = 2(1) 2(2) 2(3) 1 4 6

2(4) 2(5) 2(6) 8 10 12

   
   

   
 

   -2A = 2(1) 2(2) 2(3) 2 4 6

2(4) 2(5) 2(6) 8 10 12

        
           
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Ex. ก าหนด A = 2 1

4 3

 
 
 

และ B = 1 5

6 2

 
  

จงหา 

1) 2A+3B 
 
 
 
 
 

2) 3A-5B 
 
 
 
 
 

3) 
 

 
  

 

 
  

 
 
 
 

4) 
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4. การคณูเมทริกซด์ว้ยเมทรกิซ ์

บทนิยาม   ถ้า          m n
 และ         n  

 ผลคูณ     หรือ    คอื

เมทริกซ์        m  
โดยที ่                      n n 

 

 ตวัอยา่งเชน่ 

  

4

1 2 3 5

6

 
 
 
  

 =        1 4  2 5  3 6   32x x x     

 
3

1 2 3
2

4 5 6
1

x

 
   
   
 

  

 = (1 3) (2 2) (3 1) 10

(4 3) (5 2) (6 1) 28

x x x

x x x

    
       

 

 เมทรกิซเ์อกลกัษณ ์

บทนิยาม            m n
เป็นเมทริกซ์เอกลักษณ์ ก็ต่อเมื่อ    

เมื่อ       และ       เมื่อ    
 

 ตวัอยา่งเชน่ I2 = 
1 0

0 1

 
 
 

 เป็นเมทริกซ์เอกลกัษณ์ มิติ 2x3  

   I3 = 
1 0 0

0 1 0

0 0 1

 
 
 
  

เป็นเมทริกซ์เอกลักษณ์ มิติ 3x3 

   I4 = 

1 0 0 0

0 1 0 0

0 0 1 0

0 0 0 1

 
 
 
 
 
 

เป็นเมทริกซ์เอกลักษณ์ มิติ 4x4 
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 สมบตัเิกีย่วกบัการคณูเมทริกซด์ว้ยเมทริกซ ์
1. สมบตัปิดิส าหรับการคณู 

ถ้า A และ B เป็น  n n เมทริกซ์’ หรือ  เมทริกซ์จัตุรัส  จะได้ AB และ BA 
เป็น  n n เมทริกซ์  นั่นคือ การคูณเมทริกซ์มีสมบตัิปิด 

 ตวัอยา่งเชน่ A  = 11 12

21 22

a a

a a

 
 
 

และ B = 11 12

21 22

b b

b b

 
 
 

 

   AB  = 11 11 12 21 11 12 12 22

21 11 22 21 21 12 22 22

a b a b a b a b

a b a b a b a b

  
   

 

   BA = 11 11 12 21 11 12 12 22

21 11 22 21 21 12 22 22

b a b a b a b a

b a b a b a b a

  
   

 

2. สมบตักิารสลบัทีข่องการคณู 
ถ้า A และ B เป็น  n n เมทริกซ์  จากตัวอยา่งข้างต้นจะพบว่า AB BA ดังนั้น 
การคูณเมทริกซ์ไม่มีสมบัตกิารสลับที่การคูณ 

3. สมบตักิารเปลีย่นกลุม่ไดข้องการคณู 

4. เอกลกัษณส์ าหรบัการคณู 

5. อนิเวอรส์การคณู 
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อนิเวอรส์การคณูของ 2x2 เมทรกิซ ์

ถ้า A = a b

c d

 
 
 

 แล้ว A-1 = 
 

     

d b

c a

 
  

 

Ex. A = 3 4

2 3

 
 
 

  

 

 

 

 

 

 

 

ในกรณีท่ี ad-bc = 0 จะไม่สามารถหา A-1 ได้ เรียนเมทริกซ์ A ซึ่งหา A-1 ไม่ได้นี้
ว่า  เมทริกซเ์อกฐาน  (Singular Matrix) 

ในกรณีที่ ad-bc   0 จะไม่สามารถหา A-1 ได้ เรียนเมทริกซ์ A ซึ่งหา A-1 ได้นี้
ว่า  เมทริกซไ์ม่เอกฐาน  (Non-Singular Matrix) 
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5. ดเีทอรม์นินัต ์
ดีเทอร์มินันต์ของ 2x2 เมทริกซ์ 

บทนิยาม : ถ้า A = 11 12

21 22

a a

a a

 
 
 

 และ a11, a12, a21, a22 เป็นจ านวนจริงแล้ว ดีเทอร์

มินันต์ของ A คือ a11a22-a21a12 และสามารถเขียนแทนได้ด้วยสัญลักษณ์ det(A) หรือ 
11 12

21 22

a a

a a
 

 

    Ex.  A = 1 2

3 4

 
 
 
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ดเีทอรม์นินัตข์อง nxn เมทรกิซ ์เมือ่ n>2 ไมเนอร ์
บทนิยาม : ก าหนด A = [aij]nxn โดยที่ aij  R และ n เป็นจ านวนเต็มท่ีมากกว่า 2 
ไมเนอรข์อง aij ของเมทรกิซ ์A คือ ดีเทอร์มินันตข์องเมทริกซ์ที่ได้จากการตดัแถวท่ี I 
และหลักท่ี j ของเมทริกซ์ A ออกเขียนแทนไมเนอร์ของ aij ของเมทริกซ์ A ได้ดว้ย
สญัลักษณ์ Mij(A) 
 

ตวัอยา่งเชน่  A = 
11 12 13

21 22 23

31 32 33

a a a

a a a

a a a

 
 
 
  

 

  M11(A) = 2322

32 33

aa

a a
 = a22a33 – a32a23 

  M12(A) = 2321

31 33

aa

a a
 = a21a33 – a31a23 

โคแฟกเตอร ์
บทนิยาม : ก าหนด A = [aij]nxn โดยที่ aij  R และ n เป็นจ านวนเต็มท่ีมากกว่า 2  
โคแฟกเตอร์ของ aij ของเมทริกซ์ A คือผลคูณของ (-1)

i+j และ Mij(A) เขียนแทร
โคแฟกเตอร์ของ aij ของเมทริกซ์ A ไดด้้วยสัญลักษณ์ Cij(A) 
 
ตวัอยา่งเชน่ C11(A) = (-1)

1+1 M11(A) = M11(A) = a22a33 - a32a23 
  C12(A) = (-1)

1+2 M12(A) = -M12(A) = a31a23 - a21a33 
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ดเีทอรม์นินัท ์
บทนิยาม : ก าหนด A = [aij]nxn โดยที่ aij  R และ n เป็นจ านวนเต็มท่ีมากกว่า 2 
ดีเทอร์มินันต์ของเมทริกซ์ A คือ ai1Ci1(A) + ai2Ci2(A) + ai3Ci3          
ainCin(A) เมื่อ                  n เขียนแทนดีเทอร์มินันต์ของเมทริกซ์ A ได้ดว้ย

สัญลักษณ์ det(A) หรือ 
11 12 1

21 22 2

1 2

n

n

n n nn

a a a

a a a

a a a
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ทฤษฎบีทเกีย่วกบัดเีทอรม์นินัตท์ีค่วรทราบ มดีังนี้ 

ก าหนดให้  A = [aij]nxn โดยที่ aij  R และ n > 2 
  B = [bij]nxn โดยที่ bij  R และ n > 2 
1. det(A) = ai1Ci1A + ai2Ci2           inCin(A) 
2. det(A) = aijCijA + a2jC2j           njCnj(A) 
3. ถ้า A มีสมาชิกในแถวใดแถวหนึ่ง หรือหลักใดหลักหนึ่งเป็นศนูย์ทุกตัวแล้ว det(A) 

= 0 ตัวอยา่งเช่น 0 0
0

1 2
  , 

0 1 2

0 3 4 0

0 5 6

  

4. การสลับที่กันระหว่างแถวสองแถวใดๆ หรือหลักสองหลักใดๆ ของ A จะท าให้ได้ดีเทอร์
มินันต์ของเมทริกซ์ใหม่ คอื –det(A) ตัวอย่างเช่น  

1 2 3 4 5 6

4 5 6 1 2 3

7 8 9 7 8 9

   (สลับแถวที ่1 กับแถวที่ 2) 

3 5 6 6 5 3

0 1 2 2 1 0

4 3 1 1 3 4

   (สลับแถวที ่1 กับแถวที่ 3) 

5. ถ้า A มีสมาชิกในสองแถวใดหรือสองหลักใด เหมือนกันแล้ว det(A) = 0 

ตัวอยา่งเช่น 1 2
0

1 2
  , 

1 2 3

4 5 6 0

1 2 3

  

6. ถ้าคูณสมาชิกทุกตัวในแถวใดแถวหนึ่ง หรือหลักใดหลกัหนึ่งของ A ด้วยจ านวนจริง c 
แล้ว ดีเทอร์มินันตข์องเมทริกซ์ใหม่ คือ c det(A) 



 

 www.facebook.com/orendatutor   14 

 @orendatutor  

 www.youtube.com/orendatutor  

www.theorendatutor .com  

 

7. ถ้าเปลี่ยนแถวใดแถวหนึ่ง (หรือหลักใดหลักหนึ่ง) ของ A โดยใช้จ านวนจริงท่ีไม่เท่ากับ
ศนูย์ คูณกับสมาชิกทุกตัวในแถวใดแถวหนึ่ง (หรือหลักใดหลักหนึ่ง) ของ A แล้ว
น าไปบวกกับสมาชิกใหม่ (หรือหลัก) ท่ีต้องการเปลีย่นนั้นโดยบวกสมาชิกในล าดบั
เดียวกันเขา้ด้วยกันแลว้ใชผ้ลบวกแทนท่ีสมาชิกเดิม ดีเทอร์มินันต์ของเมทริกซ์ใหม่จะ
เท่ากับ det(A) 

8. det(At) = det(A) 

9. det(A-1) = 
 

       
 

10. det(cA) = cndet(A) เมื่อ c เป็นจ านวนจริงใดๆ 
11. det(AB) = det(a)   det(B) 
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6. การหาอนิเวอรส์การคณูของเมทรกิซ ์
เมทรกิซเ์อกฐาน 
บทนยิาม : ถ้า A = [aij] nxn เมื่อ aij  R และ n เป็นจ านวนเต็มท่ีมากกว่า 1 แล้ว 
A เป็นเมทริกซ์เอกฐาน ก็ต่อเมื่อ det(A) = 0 
A เป็นเมทริกซ์ไม่เอกฐาน ก็ต่อเมื่อ det(A)   0 
 
เมทรกิซผ์กูพนั 
บทนยิาม : ถ้า A = [aij] nxn เมื่อ aij  R และ n เป็นจ านวนเต็มท่ีมากกว่า 1 แล้ว 
เมทริกซ์ผกูพัน (adjoint matrix) ของ A คือทรานสโพสของเมทริกซ์ 
[Cij(A)] nxn และสามารถเขียนแทนไดด้้วยสญัลักษณ์ adj A  
 

ตวัอยา่งเชน่ A = 
1 2 3

2 3 1

3 1 2

 
  
 
  

 

    adj A = 
11 12 13

21 22 23

31 32 33

( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )

t
C A C A C A

C A C A C A

C A C A C A

 
 
 
  
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อนิเวอรส์การคณูของเมทรกิซ ์
 บทนิยาม : ถ้า A = [aij] nxn เมื่อ aij  R และ n เป็นจ านวนเต็มท่ีมากกว่า 1 แล้ว 

1. A(adj A) = (agj A)A = det(A) In 
2. ถ้า det(A)   0 แล้ว A-1 = 

 

       
adj A 

 

Ex. A = 
1 2 3

2 3 1

3 1 2

 
  
 
  
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7. การใชเ้มทรกิซแ์กร้ะบบสมการเชงิเสน้ 
ระบบสมการเชงิเสน้ 
บทนิยาม : ระบบสมการเชิงเส้น หมายถึง ชุดสมการท่ีทุกสมการเป็นสมการเชิงเส้น และ
จ านวนสมการในระบบเทา่กับจ านวนตวัแปร  
a11x1 + a12x2      1nxn  = b1 
a21x1 + a22x2      2nxn  = b2 
.  .  .   . 
.  .  .   . 
.  .  .   . 
an1x1 + an2x2      nnxn  = bn 
และสามารถเขียนเป็นสมการเมทริกซ์ได้ ดังนี ้

11 12 1 1 1

21 22 2 2 2

1 2

n

n

n n nn n n

a a a x b

a a a x b

a a a x b

     
     
     
     
     
     

 

 
  A   x   X  = B  หรือ AX = B 
 
Ex.     2x + 3y = 5 
  x + y  = 2 
เขียนระบบสมการเป็นรูปเมทริกซ์ได้ดังนี ้
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กฎของครามเมอร ์
จากสมการ             

                        

ให้   |
         
         

|      -     

ให้    |
         
         

|      -     

ให้    |
         
         

|      -     

จะได้     
  

 
 

        
  

 
  

 Ex. จงแก้สมการ 2x + y = 1  
                 3x - 2y = 4 


