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ระบบจ ำนวนจรงิ 
เซตของจ ำนวนจรงิ 

1. เซตของจ ำนวนนับ (Counting Number) หรือ จ ำนวนธรรมชำติ (Natural 
Number) หรือเซตของจ ำวนเต็มบวก (Positive Integers) เขียนแทนด้วย N หรือ I+ คือ 

                 

2. เซตของจ ำนวนเตม็ เขยีนแทนด้วย I โดยที่ เซตของจ ำนวนเต็มประกอบดว้ย 
2.1 เซตของจ ำนวนเต็มบวก (Positive Integers) หรือ จ ำนวนนับ 
2.2 เซตของจ ำนวนเต็มลบ (Negative Integers) เขียนแทนด้วย I- คือ I-= [-

1,-2,-3,    
2.3 เซตของจ ำนวนเตม็ศนูย์ (Non-negative Integer) เป็นจ ำนวนที่ไม่เป็นจ ำนวน

เต็มลบหรือไม่เป็นจ ำนวนเต็มบวก เขียนแทนด้วย {0} 

3. เซตของจ ำนวนตรรกยะ (Rational Number) หมำยถึง จ ำนวนที่เขียนให้อยู่ในรูป
เศษส่วนได้ โดยทั้งที่เศษและส่วนเป็นจ ำนวนเต็ม และส่วนไม่เป็นศูนย์ เขียนแทนด้วย 

         
 
 
     และ   เปน็จ ำนวนเตม็ และ        

โดยที่เซตของจ ำนวนตรรกยะประกอบด้วย 

3.1 จ ำนวนเต็ม เนื่องจำกจ ำนวนเต็มใดๆ สำมำรถเขียนในรูปเศษส่วนของจ ำนวนเต็มได้

เสมอ เช่น   
 

 
  -  -

 

 
    

 

 
    

  

 
 ฯลฯ 

3.2 จ ำนวนทีเ่ปน็เศษสว่นของจ ำนวนเตม็ โดยทีส่ว่นไมเ่ทำ่กบั 0 เช่น -
 

 
  
  

 
  
 

 
  
 

  
 

ฯลฯ 

 



 

 www.facebook.com/orendatutor   2 

 @orendatutor  

 www.youtube.com/orendatutor  

www.theorendatutor .com  

3.3 จ ำนวนทีเ่ปน็ทศนยิมจบ หรอื ทศนยิมไมรู่้จบแบบซ้ ำ 

    
  
  
 

   ̇ ̇               
  
  
 

    ̇           
    
  

 
  
  
 

4. เซตของจ ำนวนอตรรกยะ (Irrational Number) หมำยถึง จ ำนวนที่ไม่สำมำรถเขียน
เป็นเศษส่วนของจ ำนวนเต็มโดยที่ตัวส่วนไม่เท่ำกับศนูย์ แต่สำมำรถเขียนเป็นทศนิยมไม่รู้จบแบบไม่
ซ้ ำได้ กำรค ำนวณที่เกี่ยวข้องกับจ ำนวนอตรรกยะ จะใช้ค่ำประมำณเท่ำนั้น 

Ex. √                       √             

                                      

5. เซตของจ ำนวนจริง (Real Numbers) คือเซตของจ ำนวนตรรกยะ ยูเนียนกับเซตของ
จ ำนวนตรรกยะ เขียนด้วย R นั่นคือ 

  {  |   เป็นจ ำนวนตรรยะ หรือ   เป็นจ ำนวนอตรรยะ  

ดงันัน้ สำมำรถสรปุเซตของจ ำนวนจรงิโดยใช้แผนภมูนิี้ 
เซตของจ ำนวนจริง 

 

   เซตของจ ำนวนอตรรกยะ    เซตของจ ำนวนตรรกยะ 
 

                            เซตของจ ำนวนเต็ม    เซตของจ ำนวนเศษส่วนที่ไม่เป็นจ ำนวนเต็ม 
 

เซตของจ ำนวนเต็มบวก    เซตของจ ำนวนเต็มศูนย์   เซตของจ ำนวนเต็มลบ 
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คณุสมบตักิำรเทำ่กนัของจ ำนวนจรงิ 
  1. สมบัติกำรสะท้อน ถ้ำ a ∊ R แล้ว a=a 

2. สมบัติกำรสมมำตร ถ้ำ a=b แล้ว b=a 

3. สมบัติกำรถ่ำยทอด ถ้ำ a=b และ b=c แล้ว a=c 

4. สมบัติกำรบวกดว้ยจ ำนวนที่เท่ำกัน ถ้ำ a=b แล้ว a+c=b+c 

5. สมบัติกำรคูณด้วยจ ำนวนที่เท่ำกัน ถ้ำ a=b แล้ว ac=bc 
สมบตัขิองระบบจ ำนวนจรงิ 
 เมื่อก ำหนดให้ a,b,c เป็นจ ำนวนจริงใดๆ  
 กำรบวก กำรคณู 

สมบตัปิดิ ถ้ำ a,b∊R แล้ว a+b∊R ถ้ำ a,b∊R แล้ว ab∊R 

สมบตักิำรสลบัที ่ a+b = b+a ab = ba 

สมบตักิำรเปลีย่นกลุม่ (a+b)+c = a+(b+c) (ab)c = a(bc) 

สมบตักิำรมเีอกลกัษณ์ 
0 เป็นเอกลักษณ์กำรบวก 

0+a = a = a+0 

1 เป็นเอกลักษณ์กำรคูณ 

1 a = a = a 1 

สมบตักิำรมอีินเวอรส์ 
-a เป็นอินเวอร์สกำรบวกของ 

(-a) + a = 0 = a + (-a) 

 
 
 เป็นเอกลักษณ์กำรคูณ 

 
 
       

 
 
 เมื่อ     

สมบตักิำรแจกแจง a(b+c) = ab+ac 

 

 

 



 

 www.facebook.com/orendatutor   4 

 @orendatutor  

 www.youtube.com/orendatutor  

www.theorendatutor .com  

สมบตักิำรไมเ่ทำ่กนัของจ ำนวนจริง 
 1. สมบัติกำรถ่ำยทอด     ถ้ำ a>b และ b>c แล้ว a>c 
 2. สมบัติบวกด้วยจ ำนวนที่เท่ำกัน ถ้ำ a>b และ a+c > b+c 
 3. สมบัติกำรคูณด้วยจ ำนวนที่เท่ำกัน ถ้ำ a>b และ c>0 แล้ว ac > bc 

ถ้ำ a>b และ c<0 แล้ว ac < bc 
 4. สมบัติกำรตัดออกส ำหรับกำรบวก ถ้ำ a+c > b+c แล้ว a>b 
 5. สมบัติกำรตัดออกส ำหรับกำรคูณ ถ้ำ ac > bc และ c>0 แล้ว a>b 
      ถ้ำ ac > bc และ c < 0 แล้ว a<b 
สมบตัไิตรวภิำค 
 ก ำหนด a,b ∊ R ควำมสัมพันธ์ระหว่ำง a กับ b จะเกิดขึ้นเพียงกรณีเดียวเท่ำนั้นใน 3 
กรณีต่อไปนี้ 

1. a>b 
2. a<b 
3. a=b 
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ชว่ง 

นยิำม ก ำหนด a,b ∊ R และ a < b 

ชว่งจ ำกดั 

(   ) { |       
                                                           a                     b    

[   ] { |       
                                                            a                    b       

(   ]            
                                                            a                    b 

[   )           
                                                            a                    b   

ชว่งอนนัต ์

(-   )                        
                                                              a             

(-   )         
                                                              a 

(   )         
                                         a 

[   ) { |   } 
                                                              a           

(-   ) { | ∊ }   
                                                             a 
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แบบฝกึหดั 1 
1. จงเขียนเซตต่อไปนี้ในรปูช่วง และรปูของเส้นจ ำนวน 

1) { ∊  -     } 

2) { ∊    
  

 
} 

3) { ∊    -  และ    } 
4) { ∊      หรือ    } 

2. ก ำหนดให้ A=[-7,4] , B=[-3,8) , C=(-8,0] , D=(1,3) จงหำเซตในขอ้ต่อไปนีใ้น
รปูช่วง 
1) A∩B 
2) A∪B 
3) B∩D 
4) C-D 
5) A-C 
6) B-A 
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สมกำร 

สมกำรเชิงเสน้ตวัแปรเดยีวทีม่ีก ำลงัสอง 
1. รูปมำตรฐำน คอื ax2 + bx + c = 0 

1.1 วิธีกำรแยกตัวประกอบ 

Ex. x2 – 3x -40 = 0 

(x-8)(x+5) = 0 

            x=8, -5 

Ex. จงหำค่ำ x จำกสมกำร 
 

   
-

 

 - 
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2. วธิกีำรท ำเปน็ก ำลงัสองสมับรูณ์ 
จำกสมกำร            

(น ำส.ป.ส.หน้ำ x2 หำรตลอด);     
  

 
 
 

 
   

(ย้ำยขำ้ง 
 

 
 ไปทำงขวำ);     

  

 
 -

 

 
 

น ำ ส.ป.ส.ของ x มำหำรด้วย 2 แล้วยกก ำลังสองบวกท้ังสองข้ำง ; 

   
  
 
 [

 
  
]
 

  
 
 
 [

 
  
]
 

 

[  
 
  
]
 

 
  

   
 
 
 
 

 
      
   

 

[  
 
  
]    √

      
   

 

   √
      
   

 
 
  
  
   √      
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Ex. จงหำค ำตอบของสมกำร (3x-8)(x+5)=(5x-2)(x-2) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 www.facebook.com/orendatutor   10 

 @orendatutor  

 www.youtube.com/orendatutor  

www.theorendatutor .com  

3.  วธิกีำรใชส้ตูร 
   จำกสมกำร            

                   
-  √  -   

  
 

Ex. จงแก้สมกำร 9x2 -12x -1 = 0 
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สมกำรเชิงเสน้ตวัแปรเดยีวทีม่ีก ำลงัมำกกวำ่สอง 
หำรสงัเครำะห ์

Ex. x3 + x2 -10x + 8 = 0 
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แบบฝกึหดั 2 
จงหำค ำตอบของสมกำร 

1)   (   )    -   

 

 

 

 

 

 

 

 

2)   -        
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สมกำร 2 ตวัแปร ทีม่กี ำลงัเปน็หนึง่ 
1. วิธีพีชคณิต : กำรก ำจัดตัวแปรตัวใดตัวหนึ่งไปก่อน โดยท ำ ส.ป.ส. หน้ำตัวแปรให้

เท่ำกัน หรือใช้วิธีแทนค่ำ โดยเลือกมำสมกำรหนึ่ง หำค่ำคัวแปรหนึ่งได้แล้วน ำไปแทนอีก
สมกำรหนึ่ง 

Ex. จงแก้สมกำร 5x-3y = 31 

               x+6y = 4 
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2. กฎกำรคณูไขว ้: ท ำโดยยำ้ยพจน์ทั้งหมดมำไวซ้ำ้ยมอื ให้ขวำมือเป็น 0 แล้วล ำดบัให้พจน์
ที่มี x เป็นพจน์ที่ 1 พจน์ที่มี y เป็นพจน์ที่ 2 ตำมพจน์อสิระ 

   Ex.               

                    

ยกเอำ ส.ป.ส. ของ x,y และพจน์อิสระ พร้อมเครื่องหมำยมำเขียนเรียงล ำดับ ดังนี้ 

  ส.ป.ส. ของ y       พจน์อิสระ        ส.ป.ส.ของ x      ส.ป.ส. y 

    b1                   c1                      a1               b1 

    b2                   c2                      a2               b2 

จะได้สัดส่วน  
 

    -    
 

 

    -    
 

 

    -    
 

Ex.  จงแก้สมกำร   3y – x = 6 

                3x + 5y – 38 = 0 
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3. วธิ ี r m r’s rul  
จำกสมกำร             

                        

ให้   |
         
         

|      -     

ให้    |
         
         

|      -     

ให้    |
         
         

|      -     

จะได้     
  

 
 

        
  

 
  

Ex. จงแก้สมกำร   2x + y = 1  

                3x - 2y = 4 
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สมกำร 2 ตวัแปร และมกี ำลงัมำกกวำ่ 1  
1. แทนคำ่  

 Ex. จงแก้สมกำร       2x-3y = 4   

                2x2 -3xy -2y2 = 12 
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2. ใชว้ธิกี ำลงัสองสมับรูณ ์หรอื ก ำลงัสำมสมับรูณ์ 
สตูรกำรแยกตวัประกอบ 

 ก ำลังสองสมบูรณ ์

                  (น+ล)2 = น2+2นล+ล2 

                  (น-ล)2 = น2-2นล+ล2 

 ผลต่ำงก ำลังสอง 

                  น2+ล2 = (น+ล)(น-ล) 

 ก ำลังสำมสมบูรณ ์

                  (น+ล)3 = น3+3น2ล+3นล2+ล3 

                  (น-ล)3 = น3-3น2ล+3นล2-ล3 

 ผลต่ำงก ำลังสำม 

                  น3+ล3 = (น+ล)(น2-นล+ล2) 

                  น3-ล3 = (น-ล)(น2+นล+ล2)        
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Ex. จงแก้สมกำร x2 + y2 = 73 

                 xy = 24 
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3. ถำ้สมกำร 2 สมกำรทีก่ ำหนดมำใหม้ตีวัประกอบรว่มกนัอยูใ่หใ้ชว้ธิหีำร 

Ex. จงแก้สมกำร     -   -    
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สมกำร 3 ตวัแปรทีม่ีก ำลงัเปน็หนึง่ 
1. ใชว้ธิพีชีคณติ 

Ex. จงแก้สมกำร 7x + 5y -7z = -8 
             4x+ 2y - 3z = 0 
             5x -4y + 4z = 35 
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2. กฎกำรคณูไขว ้
สมกำรต้องอยูใ่นรูป                   (1) 

                        (2) 

                                (3) 

เรียง ส ป ส  ของ       ดังนี้ 
  ส.ป.ส. ของ y       ส.ป.ส.ของ z        ส.ป.ส.ของ x         ส.ป.ส. y 

    b1                   c1                      a1               b1 

    b2                   c2                      a2               b2 

จะได้สัดส่วน  
 

    -    
 

 

    -    
 

 

    -    
   ค่ำคงท่ี  

แล้วน ำรำกของสมกำรท่ีไดแ้ทนใน (3)  เพื่อตรวจค ำตอบ 

Ex. จงแก้สมกำร   4x – 7y – 5z = 0 

               2x + y – z = 0 

             x – y – z = 0 
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3. วธิ ีCr m r’s rul  
จำกสมกำร                 

               
                      

ให้   |
                 
                
                

| 

ให้    |
                 
                
                

| 

ให้    |
                 
                
                

| 

ให้    |
                 
                
                

| 

จะได้    
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Ex. จงแก้สมกำร 7x + 5y -7z = -8 
               4x + 2y – 3z = 0 
               5x – 4y + 4z = 35 
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อสมกำรอยำ่งงำ่ย 
1. จงแก้อสมกำร 

1)         

 

 

 

 

 

 

2) 
(   )( - )(   )

( - )( - )
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3) 
 

 - 
   

 

 

 

 

 

 

 

4) (   ) (   ) (   )     
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อสมกำรอยำ่งยำก 

คำ่สมับรูณ ์

นยิำม ถำ้ x เป็นจ ำนวนจริงใดๆ ค่ำสัมบูรณ์ x เขียนแทนด้วยสญัลักษณ์ |x| โดยมีควำมหมำย            

ดังนี้   | | {
            
-          } 

สมบตัขิองคำ่สมับรูณ ์
เมื่อ x, y เป็นจ ำนวนจริง 

1. | | |- | 
2. |  | | || | 

3. |
 

 
|  
| |

| |
 เมื่อ     

4. | - | | - | 
5. | |     
6. |   | | | | | 
7. | - | | |-| | 

8. √   | | 
9. เมื่อ a เป็นจ ำนวนจริงบวกใดๆ  

| |   หมำยถึง        

| |   หมำยถึง        
10. เมื่อ a เป็นจ ำนวนจริงบวกใดๆ 

| |   หมำยถึง      หรือ     

| |   หมำยถึง      หรือ     
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11. ถ้ำ       แล้ว | | | | 
12. ถ้ำ       แล้ว | | | | 
13. ถ้ำ | | | | แล้ว     

14. เมื่อ a เป็นจ ำนวนจริงแล้ว -| |   | |  
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แบบฝกึหดั 3 

1. จงหำเซตค ำตอบของอสมกำร 

1) |
 

 
  |    

 

 

 

 

 

2) |  - | |    | 
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2. จงหำเซตค ำตอบของอสมกำร 

1) 
 | - |

 - 
 -  

 

 

 

 

 

 

 

2) 
| |

 
 

 
| |

 

 

 


